Probabilités

M3 - Chapitre 1

I. Dénombrement

E = (e, ..ey) x; €EE
p-liste Arrangement Combinaison
Ensemble . .
(x1,..,%,) x; quelconques | (xq,..,x,) x;indep.2a2 {xq, ., X0}
i » AP n! (n) n!
ardina n = -
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II. Probabilité sur un ensemble fini
1. Définition
QO ensemble fini P proba sur Q P:Q - [0, 1] verifie :
e P()=1
o VA B EPQ)? AnNB=0  P(AUB) =P(A) + P(B)
2. Propriétés
e P(@=0
e P(A) =1-P(4)
e P(A—B)=P(A)—P(ANB)
e SiAc BalorsP(A) <P(B)
e P(AUB)=P(A)+P(B)—P(ANB)
3. Probabilité uniforme sur Q
. 1 card A
Q={wq,..,0,} AcQ Puniforme = |[P({w;})= - et |P(A) = ardQ
4. Formule de Poincaré
n n i
(o5 5 ()
i=1 k=1 ik Jj=i
12i;<-<ixsn
III. Probabilité sur un ensemble infini dénombrable
1. Définition
Q ensemble infini dénombrable P proba sur ) P:Q - [0, 1] verifie :
e P()=1
e V (A,) suite d’événements 2 a 2 incompatibles : P <U An) = Z P(A,)
n=0 n=0
2. Propriétés de monotonie
(4) 7 =P (U An> = lim P(4,) A4)N =P (ﬂ An) = 1im_P(4,)
n=1 " n=1 "
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IV. Probabilités conditionnelles

1. Définition

P(ANB)

(Q, P) espace probabilisé AcQ P,(B) = pA)

2. Formule de probabilités composées

n n
g (ﬂA") =] [Pomya @0
1 i=1

i=

= P(A1) X Py (A2) X Py,na,(A3) X . X Py na,_, (An)

3. Formule des probabilités totales

n
Soit (4;)1<i<n Systeme complet d’événements B c Q) P(B) = Z P(A;) Py, (B)
i=1

4. Formule de Bayes

P(A;) P4, (B)
?=1P(AJ') PAj(B)

Soit (4;)1<i<n Systeme complet d’événements B c Q Pg(4) =

V. Independence
A et B independantes & P(AN B) = P(A) P(B)
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